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Megoldasok és javitasi utmutaté

1. Egy pozitiv egész szamot 4-gyel osztva 3, és 9-cel osztva 5 a maradék. Mennyi a maradék,
ha a szdmot 36-tal elosztjuk?
Megoldas. Irjuk fel a szdmot n = 36k + r alakban, ahol 0 < r < 36.

Mivel a 36 tobbszorose a 4-nek és a 9-nek is, r =4m +3 =9s+ 5, ahol 0 < m < 9 és
0<s<4.

4m + 3 pératlan szdm, igy a vele egyenld 9s + 5 is pdratlan, ezért s paros.
s = 0 nem lehet, mert az 5 néggyel osztva 1 maradékot ad, tehat s = 2.

Igy a kérdezett maradék r = 23.

2. Hany olyan legfeljebb 5 jegyd, 5-tel nem oszthatd természetes szam van, amelynek min-
den jegye prim?

Megoldas. Ha a szdm 5-tel nem oszthatd, akkor az utols6 helyen nem éllhat 5-tel oszthato
szdmjegy. Mivel minden jegye prim, ezért az utolsé helyen 2,3 vagy 7 4llhat. A tobbi helyen
2, 3, 5 vagy 7 szerepelhet.

Egyjegyti 3 db
Kétjegyt 3-4= 12 db
Haromjegy 3-4.4= 48 db
Négyjegyt 3:.4-4.4=192 db
Otjegyfi 3-4-4-4-4="768 db
Osszesen: 1023 db.
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A D 3. Az ABC'D négyzet oldalainak hossza 30 cm. A BC oldal fele-
zOpontja F, a CD oldal felezGpontja F'. Szamitsa ki a besotétitett
rész teriiletét!

B E c

Megoldas. Messe BF-et AE a G, AC a H pontban!

A D Az ABFE és BCF haromszogek egybevagéak (AB = BC,
BE =CF és ABE<x = BCF<=90°),igy AEB<+ FBC< =
= AEB< + BAE< = 90°.

p Tehit az ABE, AGB és BGE derékszogili hiromszogek hason-
A 16ak. Mivel AB = 2BE, azért AG = 2BG.

G ) , 30-15 .
Igy tapg = 4tppg. Mivel tapg = — cm” = 225 cm”, és

B E ¢ taBe = tapc + tBEG, tBEG = 45 cm’.
Az ABH és C'F H haromszdgek hasonléak (AB || CF miatt a megfelel szogek egyenlGek)

és AB=2CF. igy a CFH hiromszog CF-hez tartoz6 magassiga a BC' harmadrésze,

15-10
vagyis 10 cm. Ezért topg = — cm? =75 cm?.

Masrészt tgop = tapg = 225 cm?. Tehdt a kérdezett teriilet:

tcuaE = tBor —tBEq — tore = 225 cm? — 45 ¢cm? — 75 cm? = 105 cm?.

Megjegyzés: A hasonldsdgokra valé hivatkozds kozépvonalak behizdsdval konnyen elkeriil-
hetd.

4. Egy derékszogli haromszog oldalainak hossza: befogéi a és b, atfogdja c. Az atfogdjahoz
tartoz6 magassag hossza m. Igazolja, hogy: ¢ +m > a + b.
1. megoldas. 2c¢-m = 2ab, mert mindkét oldal a haromszog teriiletének négyszerese.

A bal oldalhoz c*-et, a jobb oldalhoz a Pitagorasz tétel miatt a vele egyenld (a” + b?)-et
hozzdadva a ¢* + 2cm = a* 4 b + 2ab egyenldséget kapjuk.

Mivel m > 0, ebb8l kovetkezik, hogy: (¢ +m)* > ¢ + 2cm = (a + b)*.
Igy a feladat 4llitdsat kaptuk, hiszen ¢ +m > 0 és a + b > 0.
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2. megoldas.

Legyen a C-bdl indulé magassag talppontja 1" és masol-
juk at a BCT haromszoget az A csicshoz és messe a
Bj-en atmend €s az AC-vel parhuzamos egyenes a BC-t
a B,-ben. Ekkor:

BB, =AB—-AB,=AB—-BC =c—a.
BlBnglC:AC—ATl:AC—CT:b—m.

A B; BB, derékszogli haromszogben az atfogd nagyobb, mint a befogdk, tehat:

c—a>b—m, azaz c+m>a-+b.
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