Kezdok I1I. kategoria 2. (dont6) fordulé

Feladatok

1. Oldjuk meg az
{x+y}={x}-{}

egyenletet a val6s szamok halmazén, ahol {x} az x szdm tortrészét jeloli, vagyis {x} = x — [x],
ahol [x] az x-nél nem nagyobb egészek koziil a legnagyobb. 10 pont

2. Adottak a sikon az F1, F>, F3 és T pontok. Szerkesztend6 egy ABCD konvex négyszog, amelynek
AB, BC és CD oldalainak felez6pontjai rendre Fj, F> és F3, valamint ATD az AD oldal mint
atfogé folé kifelé emelt derékszogl, egyenld szard haromszog. Adjuk meg a szerkesztés 1épéseit,
illetve hogy mikor létezik ilyen konvex négyszog! 10 pont

3. Legyen n > 4 egész szam. Bizonyitsuk be, hogy minden A C {1,...,n} halmazhoz taldlhat6
olyan B C {n—+1,...,2n} halmaz, amelyre az A U B halmaz elemeinek szorzata négyzetszam.
(Az iires halmaz elemeinek szorzata definici6 szerint 1.) 10 pont
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