Bolyai Janos
Matematikai Tarsulat

Arany Daniel Matematikai Tanuléverseny
2015/2016-0s tanév
1. fordulo
Haladok III. kategoria

Feladatok

1. Az a és b befog6ju derékszogili haromszdgnek megrajzoltuk a koré irt korét. Fejezziik ki
a és b segitségével annak a kornek a sugardt, amely érinti a haromszog befogdit és a koré
irt kort beliilrdl.

2. Legyen a, a kévetkez6 modon definidlt sorozat:

a1:2,

Ay = 3
" an+1zﬁ~(a1+a2+...+an) (n21).

Igazoljuk, hogy a,, egész minden n-re, viszont nem teljes hatviany semmilyen n-re (vagyis
nem egy egész szam valamely 1-nél nagyobb egész kitevss hatvanya)!

3. Egy téglalapot akkor neveziink egy masik téglalapba beirtnak, ha csicsai a masik tégla-
lap kiilonboz6 oldalainak belsé pontjai. Egy ABCD téglalapba két téglalapot irtunk, ame-
lyeknek van egy kozos csicsa. Mutassuk meg, hogy a két beirt téglalap teriiletének 0sszege
egyenld az ABCD téglalap teriiletével!

4. Az ay,ay,...,a; nemnegativ szamok Osszege 1. Tekintsiik az aldbbi 6t mennyiséget:
a;+ar +asz, ay+az+ aq, a3+ aq + as, ag+ as + ag, as + ag + a7. Jelolje ezen o6t ér-
ték maximumdat M. Mekkora lehet M legkisebb értéke?

5. Két pozitiv egész szdm hasonld, ha

— a két szadm (tizes szamrendszerbeli alakjdban) ugyanazokat a szdmjegyeket tartalmazza;
— a két szdmban a k6z0s szdmjegyek darabszdma azonos;

— valamint egyik szdm sem tartalmazza a 0-s szamjegyet.

(PL. hasonldak a 1454412, és a 4441125, de hozz4juk nem hasonlé az 1245 szdm.)

Van-e harom olyan 2016-jegyl A, B, C' szam, hogy A hasonlé B-vel, A hasonlé C-vel, és
C=A+DB?



