Kezddk III. kategoria 2. (dontd) fordulo

Feladatok

1. Tegyiik fel, hogy egy val6s szdmnak és reciprokdnak négyzetosszege kettGvel kisebb egy négy-
zetszamndl. Bizonyitsuk be, hogy a szam tetszdleges paratlanadik hatvanydhoz hozzdadva recip-
rokdnak ugyanezen hatvanyét, egész szamot kapunk!

2. Legyen az ABC hédromszog koriilirt kore k! Jeloljiik a k& kor A-t nem tartalmazé BC ivének
felez8pontjat D-vel, B-t nem tartalmaz6 CA ivének felezGpontjit E-vel és C-t nem tartalmazo
AB ivének felezGpontjat F-fel! ABC haromszog beirt kore érintse a BC, CA és AB oldalakat
rendre a K, L, M pontokban! Bizonyitsuk be, hogy DK, EL és FM egyenesek egy pontban
metszik egymast!

3. Bizonyitsuk be, hogy 1étezik N > 1 egész szam a kovetkez§ tulajdonsdggal: minden n > N egész
szam felbonthaté olyan pozitiv egészek Osszegére, amelyeknek legkisebb kozos tobbszorose
nagyobb, mint n?018,





