Haladok III. kategoéria 2. (dontd) fordulo

Feladatok

1. Legyen adott az 1 < n € N¥, és definidljuk k € {2;...;n} esetén az ay, by € N* szdmokat a
kovetkezSképpen:

ay legyen az a legnagyobb pozitiv egész, hogy k% < n, mig
bx legyen az a legnagyobb pozitiv egész, hogy b* < n.
Bizonyitsuk be, hogy ekkor n-re teljesiil:

at+az+...+a,_1+a,=br+b3+...+b,_1 +b,

2. Adott n > 3 darab pont a sikon. Nincs kozoéttiik harom, amely egy egyenesre illeszkedne.
Viélasszunk ki az 0sszes lehetséges médon harom pontot az adott pontok koziil. Az igy kapott
haromszogek koziil a legnagyobb tertiletd tertiletét jeloljiik 7-vel, a legkisebb teriiletd teriiletét

t-vel. Tudjuk, hogy m < 2! Mely n értékekre valosulhat ez meg?

3. Melyek azok a b > 1 pozitiv egész szamok, amelyekre barmely k pozitiv egész szdm esetén
van olyan n pozitiv egész, hogy az n* négyzetszam b-alapt szdmrendszerben felirt jegyeinek az
Osszege éppen k?





