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Haladok II. kategoria 1. fordul6

Feladatok

1. Az abcd négyijegyii szdmot ,,parosithaténak” nevezziik, ha a > b és ab — cd = cd — ba.
Példaul a 2011 ,,parosithat6” szam, mivel 20 — 11 = 11 —02.

Hatdrozzuk meg, hogy hany ilyen tulajdonsigu négyjegyd szam létezik. 7 pont

2. A paros és paratlan szamokat két kiilon haromszogbe irjuk a kovetkezd modon:

i) ii)
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Mutassuk meg, hogy az elsé esetben a sorok 0sszege 6-tal oszthatd szdm lesz, mig a masodik
esetben kobszam. 7 pont

3. Legyenek x; és xp az x> — (a+d)-x+ ad — bc = 0 masodfoku egyenlet megoldésai.

Bizonyitsuk be, hogy ekkor az x* — (a3 +d® +3abc + 3bcd) - x + (ad — bc)® = 0 mésodfokd

egyenlet megolddsai x:i; és x%. 7 pont

4. Az ABCDE konvex 6tszogben AC parhuzamos DE-vel és BE parhuzamos DC-vel. Bizonyitsuk
be, hogy az AED és a BCD haromszdg teriilete egyenld! 7 pont

5. Tekintsiik azokat a tizes szdmrendszerbeli szdmokat, amelyeknek minden szdmjegye kiilonbo-

70, barmely két szomszédos szamjegyiik legnagyobb kozos osztdja legalabb 2, és az el6z6 két
feltétel teljesiilése mellett a lehetd legtobb szdmjegybdl dllnak.
Egy n pozitiv természetes szam és a nulla legnagyobb ko6z0s osztdja az n szam.

Hény ilyen szdm van? 7 pont
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