1. Az ABC hegyesszogii haromszog AE magassaga a B cstcsnal 1évo f3 szog
szogfelezdjét a P pontban metszi. Bizonyitsa be, hogy ha a 8 sz6g a masik két szog
szamtani kozepe, akkor 2AE=3BP.

a+y

Mo: B = -béla B =60°. BEP derékszogii haromszog szogei: 30°,60°,90°, PE=x,

BP=2x. Kiils6 szogtétele miatt, BAPZ =30°, igy BAP hdromszog egyenldszaru, AP=2x,
tehat: AE=2x+x=3x.

2. Oldja meg a természetes szamok halmazan a kovetkez6 egyenletet:
ab+ac+bc=2+abc

Mo: Legyen 0 <a<b<c. Ekkor abc <abc+2<ac+ac+bc.Ha c=0, akkor a=b=0
lenne, de ez nem elégiti ki az egyenletet. Ha c pozitiv, akkor ab <2a+b, azaz

(a —1)(b— 2)<2.1Itt 6 eset van: 1, a-1=0, b-2 egész, ebbdl a=b=c=1; 2, b-2=0, a-1 egész,
ebbdl nem lesz megfeleld egészek; 3, a-1=b-2=1, ebbdl a=2, b=3, c=4; 4, a-1=1, b-2=-1,
ebbol nem lesz megoldas; 5, a-1=-1, b-2=1; ebbdl sem lesz megoldas; 6, a-1=-1, b-2=-1,
ebbdl a=0, b=1, c=2.

3. Egy der¢kszogli haromszog oldalainak hossza egész szam. Az 4tfogd hossza nem
oszthato 5-tel. Bizonyitsa be, hogy a haromszdg teriiletének mérészama 10 tobbszordse.

Mo: Ha egyik oldal sem oszthat6 5-tel, akkor a négyzeteik 5-6s maradéka 1, -1, igy a
befogok négyzetdsszegének 5-0s maradéka 2, 0,-2 lenne, az atfogd négyzetének
maradéka viszont 1, -1; tehat az egyik befogo6 oszthato 5-tel.

Ha mindkét befogd paros, vagy valamelyik befogo 4-gyel oszthato, akkor a tertilet 10-zel
oszthatd. Ha mindkét befog6 paratlan, akkor a négyzetdsszegiik 4-es maradéka 1+1=2,
ami nem lehet négyzetszam. Ha egyik befogo paratlan, a masik 4k+2 alaku, akkor a
befogdk négyzetdsszegének 8-as maradéka 1+4=>5, ami szintén nem lehet négyzetszam.






