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FELADATOK

1. Bizonyitsuk be, hogy az
2y’ 2 = (- y)(y - 2)(2 — @)
egyenletnek végtelen sok megoldasa van az egész szamok korében.

2. Az 1, 2, ..., n szamok koziil kivalaszthato-e gy egy k szam, hogy az alabbi M
kifejezés értéke négyzetszam legyen, ha (a) n = 2019; (b) n = 20207
.23 ... n!
k!

M=

3. Az ABC haromszog A-bol indulo szogfelezGje a BC' oldalt D-ben metszi. Az ABD
haromszog beirt kore az AB oldalt E-ben, az ADC' haromszog beirt kore az AC' oldalt
H-ban érinti. Igazoljuk, hogy az EH egyenes az emlitett két korbél egyenlS hosszisagu
htirokat metsz ki.

4. (a) Hany részhalmaza van a H = {1,2,3,...,10} halmaznak, amelyben az elemek
szorzata oszthato 30-cal?
(b) Hany olyan S részhalmaza van H-nak, amelyre S minden elemének valamely szom-
szédja is S-beli (azaz ha x € S, akkor van olyan y € S, amelyre |x — y| = 1)?
Megjegyzés: A feladat (a) részénél az elemek szorzatat az iires halmaz esetén tekintsiik
0-nak, az egy elemi {z} részhalmaz esetén pedig z-nek. A feladat (b) részénél a megfelels
részhalmazok kozott meg kell szdmolnunk az iires halmazt és magat a H halmazt is.

Valamennyi feladat 7 pontot ér.



