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1. Feladat Az ABC hiaromszog beirt korének kozéppontja legyen I. A haromszog P
belsé pontja kielégiti a

PBA< + PCA< = PBC« + PCB<«

egyenlOséget. Bizonyitsuk be, hogy AP > Al és egyenloség akkor és csak akkor &ll fenn,
ha P=1.

2. Feladat Legyen P egy szabalyos 2006-szog. P egy atldjat jonak nevezziik, ha
a végpontjai P hatarat két olyan részre bontjak, amelyek mindegyike P paratlan sok
oldalat tartalmazza. Az oldalakat szintén jonak nevezziik.

Tegyiik fel, hogy P-t haromszogekre bontottuk 2003 olyan atléval, amelyek koziil
semelyik kettonek nincs kozos pontja P belsejében. Hatérozzuk meg az ilyen felbonta-
sokban el6forduld egyenlészart, két jo oldallal rendelkezé haromszogek szamanak maxi-
mumat.

3. Feladat Hatéarozzuk meg a legkisebb olyan M valds szamot, amire az
|ab(a® — b%) + be(b® — ) + ca(c® — a®) | < M(a® + b° + 02)2

egyenlGtlenség teljestil minden a, b, ¢ valés szamra.

Munkaidd: 4 és fél ora.
Mindegyik feladat helyes megolddsdért 7 pont adhato.
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4. Feladat Hatdrozzuk meg az Osszes olyan, egész szamokbol all6 (x,y) szampart,

amire teljestil
1427 + 227 = 42,

5. Feladat Legyen P(x) egy egész egyiitthatds, n > 1 fokd polinom, és legyen k egy
pozitiv egész. Tekintsiik a Q(z) = P(P(... P(P(z))...)) polinomot, ahol P k-szor fordul
eld. Bizonyitsuk be, hogy legfeljebb n darab olyan ¢ egész szam van, amire Q(t) = t.

6. Feladat Egy P konvex sokszog mindegyik b oldaldhoz hozzérendeljik a legna-
gyobb teriiletii olyan haromszog teriiletét, aminek egyik oldala b és ami benne van P-
ben. Bizonyitsuk be, hogy a P oldalaihoz rendelt teriiletek 6sszege legalabb a kétszerese
P tertiletének.

Munkaidd: 4 és fél ora.
Mindegyik feladat helyes megolddsdért 7 pont adhato.



