Language: Hungarian

Day: 1

2010. julius 7., szerda

1. feladat. Hatéarozzuk meg az Osszes olyan f: R — R fliggvényt, amelyre az

egyenlgség teljesiil minden z,y € R-re. (Itt [z] a legnagyobb olyan egész szamot jeldli, amely kisebb
vagy egyenls z-nél.)

2. feladat. Legyen I az ABC haromszog beirt korének kozéppontja, I pedig a haromszog koriilirt
kore. Az Al egyenes mésik metszéspontja a I' korrel legyen D. Legyen E a BDC koriv egy pontja,
F pedig a BC szakasz egy pontja, amelyekre teljestil

BAF< =CAE< < {BAC<«.

Legyen tovabba G az IF' szakasz kozéppontja. Bizonyitsuk be, hogy a DG és EI egyenesek a I'
koron metszik egymast.

3. feladat. Legyen N a pozitiv egész szamok halmaza. Hatarozzuk meg az 6sszes olyan g: N — N
fiiggvényt, amelyre
(g(m) + n) (m + g(n))

teljes négyzet minden m,n € N-re.
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Language: Hungarian

Day: 2

2010. pilius 8., cstutortok

4. feladat. Legyen P egy pont az ABC haromszog belsejében. Az AP, BP és CP egyenesek
masik metszéspontja az ABC' hdromszog I' koriilirt korével legyen rendre K, L és M. A T" kérhoz C
pontban hiizott érinté messe az AB egyenest az S pontban. Tegyiik fel, hogy SC' = SP. Bizonyitsuk
be, hogy MK = M L.

5. feladat. A By, By, Bs, By, Bs, Bg dobozok mindegyikében kezdetben egy érme van. Kétféle
megengedett 1épés van:

1. tipusi lépés: Valasztunk egy B; nemiires dobozt, ahol 1 < 5 < 5. Elvesziink egy érmét
a B; dobozbdl, és hozzaadunk két érmét a B, dobozhoz.

2. tipusu lépés: Valasztunk egy Bj nemiires dobozt, ahol 1 < k < 4. Elvesziink egy
érmét a By dobozbol, és kicseréljiik a By (esetleg tires) doboz tartalmat a By o
(esetleg tires) doboz tartalmaval.

Allapitsuk meg, hogy ilyen lépések valamilyen véges sorozata segitségével elérheté-e, hogy a By,

By, B3, B, Bs; dobozok mindegyike iires legyen, a Bg doboz pedig pontosan 20102010°™" grmét
tartalmazzon. (Definici6 szerint a*” = a(®).)
6. feladat. Legyen ay,as,as,... pozitiv valos szdmok egy sorozata. Tegyiik fel, hogy van egy olyan

s pozitiv egész, amellyel
a, =max{ay +a, | 1 <k<n-1}

teljestil minden n > s egészre. Bizonyitsuk be, hogy léteznek olyan ¢ és N pozitiv egészek, amikre
(<s, ésa, =ay+ a,_p, minden n > N-re.
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