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1. feladat. Legyen I' a hegyesszogli ABC' haromszog koriilirt kore. D és E legyenek az AB
ill. AC' szakaszok olyan pontjai, amelyekre AD = AE. A BD és C'E szakaszok felez6merélegesei a I’
kor rovidebb AB ill. AC iveit az F' ill. G pontokban metszik. Bizonyitsuk be, hogy a DFE és F'G
egyenesek parhuzamosak vagy egybeesnek.

2. feladat. Hatarozzuk meg azokat az n > 3 egész szamokat, amelyekre 1éteznek aq, as, ..., ayio
valos szamok, amelyekre a, 11 = a1, a,190 = as és

a;aip1+1=a;40

teljesiil minden 1 = 1,2,...,n esetén.

3. feladat. Nevezziik anti-Pascal hdromszognek szadmoknak egy olyan, szabalyos haromszog alakt
elrendezését, amelyben az utolsé sorbeli szamok kivételével minden szam a kozvetleniil alatta 1évé
két szam kiilonbségénak az abszolut értékével egyenls.

Alabb lathaté egy példa egy olyan anti-Pascal haromszogre, amelynek 4 sora van, és 1-t6l 10-ig
minden egész szam elGfordul benne.

Létezik-e olyan anti-Pascal haromszég, aminek 2018 sora van, és 1-t6l (1 +2+ - - -+ 2018)-ig minden
egész szam el&fordul benne?
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4. feladat. Helynek nevezziik a sik minden olyan (z,y) pontjat, amelyre x és y olyan pozitiv
egészek, melyek mindegyike kisebb vagy egyenls, mint 20.

Kezdetben a 400 hely midegyike szabad. Anna és Balazs felvaltva zsetonokat raknak a helyekre,
Anna kezd. Anna minden lépésekor egy 1j piros zsetont helyez egy még szabad helyre olymé6don,
hogy semelyik két piros zseton helyének tavolsaga se legyen v/5-tel egyenl. Balazs minden 1épésekor
egy 1j kék zsetont helyez egy még szabad helyre. (Egy kék zseton altal elfoglalt hely tavolsaga
barmely mésik foglalt helytdl tetszéleges lehet.) A jaték akkor ér véget, ha valamelyik jatékos nem
tud lépni.

Hatarozzuk meg a legnagyobb K értéket, amelyre igaz az, hogy Anna biztosan el tud helyezni K
darab piros zsetont, barhogyan is jatszik Balazs.

5. feladat. Legyen aq,as,... pozitiv egészeknek egy végtelen sorozata. Tegyiik fel, hogy van egy
olyan N > 1 egész, hogy minden n > N-re

Qp—1 Qp,

a a2
a2 as an ai

egész szam. Bizonyitsuk be, hogy van egy olyan M pozitiv egész, hogy a,, = a,,.1 minden m > M-re.

6. feladat. Az ABCD konvex négyszogre teljesil AB-CD = BC-DA. Az X pont az ABCD
olyan belsé pontja, amelyre teljesiil

XAB«=XCD« ¢é XBC«a=XDA«.

Bizonyitsuk be, hogy BX A< + DXC< = 180°.
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