Haladok 1. kategoéria 2. fordulo

Feladatok

1. Legyen n 3-mal oszthat6 pozitiv egész szdm. Azn—1,n—2, ..., 2, 1 szdmsorozatbdl elhagyjuk
a 3-mal oszthat6 szamokat, majd az els6 két szdmot pozitiv eldjellel, a kovetkez6 kettét negativ
elojellel, az azutdn kovetkezd kett6t megint pozitiv elGjellel latjuk el. A kettesével valtozé eld-
jelezést addig folytatjuk, amig a szdmsorozat végére €riink. Bizonyitsuk be, hogy az igy kapott
szamok 0sszege mindig n-nel lesz egyenld! 7 pont

(2+2021)

2. Hatdrozzuk meg az f(x) = 5
X

+ 2022 fiiggvény minimumértékét és helyét. 7 pont

3. Anna és Baldzs a 10 x 10-es szorzétablan a kovetkezd ,,jatékot” jatsszak:

e Anna kivdlaszt egy fliggbleges sdvot (néhany szomszédos oszlopot) a tdblazatban, és a
benne szerepld szdmokat megszorozza (—1)-gyel, majd

e Balazs kivdlaszt egy vizszintes savot (n€éhdny szomszédos sort) a tdblazatban, és a benne
szerepl$ szamokat megszorozza (—1)-gyel. (Igy bizonyos szdmok akar kétszer is szorzdd-
nak (—1)-gyel.)

Ha példdul Anna az els6 harom oszlopot, mig Baldzs a negyedik sortdl a hetedik sorig ,,valaszt”,
akkor a médositott tdbldzat szdmai:

-1 -2 -3]| 4] 5| 6] 7| 8 9] 10
-2 —4| -6 8| 10| 12| 14| 16| 18| 20
—3]—6] -9| 12| 15| 18| 21| 24| 27| 30
4| 8| 12|-16|—20|—-24]-28|—-32|-36|—40

5| 10| 15|-20—-25]|-30|-35|-40—45|-50

6| 12| 18|-24|-30|—36|—42|—48|-54|-60

7| 14| 21|-28|-35|-42|-49|-56|-63 |70
—8|—-16|—24| 32| 40| 48| 56| 64| 72| 80
—9-18|-27| 36| 45| 54| 63| 72| 81| 90
—10|—20|—30] 40| 50 60| 70| 80| 90100

(Anna és Baldzs is csak egyszer vdlasztanak savot a ,,jaték” soran.)

a) Lehetséges-e, hogy a kapott tdbldzat 100 darab szdmét 6sszeadva az 6sszeg 0?
b) Lehetséges-e, hogy a kapott tabldzat 100 darab szdmét 6sszeadva az 6sszeg 1?

Amennyiben a megoldds lehetséges, irjuk le a jaték 1épéseit is! 7 pont

4. Legyen O az ABCD négyzet CD oldalanak D-hez kozelebbi olyan belsé pontja, amelyre teljesiil,
hogy az O kézéppontd OD sugaru kor, valamint a B kozépponti 2 - OD sugart kor érinti egymast.
Az érintési pontban a két korhoz kozos érint6t hizunk. Hatdrozzuk meg az érintd négyzetbe esd
szakaszdnak a négyzet oldaldhoz viszonyitott ardnyat! 7 pont
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