Bolyai Janos
Matematikai Tarsulat

Arany Daniel Matematikai Tanuléverseny

2023/2024-es tanév

Kezdok I11. kategoria 1. fordulo

Feladatok

1. Az ABCD konvex négyszdgben ABC<t = DAB< = 45°, valamint AB = 7v/2, BC = 4, DA = 3.
Hatarozzuk meg a CD oldal hosszét. 6 pont

2. Legyenek x, y, z pozitiv valés szamok tgy, hogy x +y+ z = 2024. Bizonyitsuk be, hogy
VXY +xz+/xy +yz+v/xz+yz < 3036. 6 pont

3. Egy kavicsot helyeziink el a derékszogi koordinatarendszer (m,n) koordinétdjd racspontjéba,
majd a kovetkez6 jatékot jatsszuk. Ha a kavics az (x,y) pontban van, akkor dthelyezhetjiik az
(x—1,y—1), (x+1,y+1), (11x,y) és (x, 1 1y) pontok valamelyikébe. Hatdrozzuk meg azokat az

(m,n) kezdSpontokat, ahonnan a kavicsot néhany megengedett 1épéssel az origéba juttathatjuk. 8 pont

4. Legyenek a, b, c olyan pozitiv egész szamok, hogy egyik sem osztéja a mdsiknak, tovabba
ab—b+1 | abc+ 1. Bizonyitsuk be, hogy ¢ > b. 10 pont

5. Hosszabbitsuk meg az ABC hiaromszog CA oldalat A-n til AB-vel, a kapott pontot jeloljik D-
vel. Jelolje E a BAC< szogfelezjének és a BC oldalnak a metszéspontjat, és F az AE szakasz
felezépontjat. CF és AB metszéspontjat jeloljiik G-vel. Igazoljuk, hogy a D, E, G pontok egy
egyenesre esnek! 10 pont
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