;;i Oktatasi Hivatal

Az Orszagos Kozépiskolai Tanulmanyi Verseny
2008-2009. tanévi harmadik, dont6 forduléjanak feladatai
matematikabdl, a II. kategéria szamara

1. Hatarozzuk meg azon ky, ko, ..., k, és n pozitiv egészeket, amelyekre

1 1 1
k k o+ k,=n—4 és —+—+ ... +—=1.
1+ Ko+ .o+ n es k1+/€2+ +k3n

2. A szabalyos ABC' haromszog bels6 P pontjanak az AB, BC és C'A oldalakra es6
meréleges vetiilete legyen rendre C'; A’ és B’ . Jelolje az APC', BPA', CPB’ és APB’,
BPC', CPA’ haromszogekbe irt korok sugarat rendre rq, rg, 73 és 14, r5, 16. Bizonyitsuk
be, hogy

™ +To+1T3 =74+ 75+ Tg.

3. A H=1{1;2;3;...;9} halmaz egy P particiojanak nevezziik azt, ha H-t diszjunkt
részhalmazainak unidjaként irjuk fel. (A részhalmazok paronként kozos elem nélkiiliek.)
Jelolje P(n) az n-t tartalmazé részhalmaz elemeinek szamét (n € H). Példaul a P :
{1;4;5} U{2} U {3;6;7;8;9} = H partici6 esetén P(6) = 5.

Bizonyitsuk be, hogy H barmely P; és P, particiéjara talalhato két kiilonbozo H-beli
n és m elem, amelyekre Py(n) = Pi(m) és Py(n) = Py(m).

Valamennyi feladat 7 pontot ér.



