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MATEMATIKA II. KATEGÓRIA
(GIMNÁZIUM)

FELADATOK

1. feladat Határozzuk meg az összes olyan prímszámot, amely el®áll

[
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]
alakban,

ahol n pozitív egész számot jelöl.
(A feladat szövegében szerepl® [y] jelölés az y valós szám alsó egészrésze, ami az

y-nál nem nagyobb egészek közül a legnagyobb.)

2. feladat Határozzuk meg a következ® egyenlet összes valós megoldását:

4sin(πx)·cos(πx) − 2x = 0.

3. feladat A hegyesszög¶ ABC háromszögben AB 6= CB, az AC oldal felez®pontja F .
Legyen a B-b®l induló magasságvonal talppontja az AC oldalon T , az A és C pontok
mer®leges vetülete a háromszög B csúcsából induló bels® szögfelez®jének egyenesén
pedig rendre P és Q.

(a) Bizonyítsuk be, hogy P , Q, F és T egy körön helyezkednek el.
(b) Legyen R az ABC köré írt kör sugara, r pedig a P , Q, F és T pontokat

tartalmazó kör sugara. Határozzuk meg az ABC háromszög legnagyobb és legkisebb
szögének arányát, ha ABC 6 = 72◦ és R : r = 2 : 1.

4. feladat Milyen m egész esetén van olyan irracionális x, amire

x12 +mx, x3 + 2x2 és x2 + x

mindegyike egész.
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