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MATEMATIKA II. KATEGORIA
(GIMNAZIUM)

FELADATOK

1. feladat Igazoljuk, hogy végtelen sok pozitiv egész (a;b;c) szamharmasra teljesiil,
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[gaz-e, hogy végtelen sok olyan szamharmasra is teljesiil, ahol a < b < c¢ < 2a ?

2. feladat Az XY ZV téglalap XY oldalan van 7 kiilonb6z6 pont, A, B, C, D, E,
F és G ebben a sorrendben. A szemkdzti ZV oldalon is van 7 kiilonb6z6 pont ezeket
valamilyen sorrendben az 1,2,...,7 szamok jelolik. Osszekotjiik az A-t és az 1-es pontot,
a B-t és a 2-es pontot, ..., a G-t és a T-es pontot kékkel. Igy 7 kék szakaszt kaptunk,
amelyek a téglalap szemkozti oldalai kozott futnak.

(a) Hany olyan sorrendje van a szamozott pontoknak, amikor minden kék szakaszt
ugyanannyi masik kék szakasz metszi?

(b) Tegyiik fel, hogy a pontok elhelyezkedése olyan, hogy harom kék szakasz nem
metszi egymast ugyanabban a pontban. Hény olyan sorrendje van a szdmozott pon-
toknak, amikor a kék szakaszoknak Osszesen 7 metszéspontja van?

3. feladat Bizonyitsuk be, hogy az x1, s, ..., Tog23 kiilonb6z6 pozitiv egészekre teljesiil
az alabbi egyenlGtlenség, tovibba hatarozzuk meg, mikor lesz egyenléség.
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Mindegyik feladat helyes megoldasa 7 pontot ér.

Az Orszigos Kozépiskolm Tanulmanyi versenyek megvaldsulisdt az NTP-TMV-M-22-A0002 projekt thmogatja
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