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A 2022/2023. tanévi
Orszagos Kozépiskolai Tanulmanyi Verseny
donté fordulo

MATEMATIKA III. KATEGORIA
(a specialis tanterv szerint halad6 gimnazistak)

FELADATOK

1. feladat
Bizonyitsuk be, hogy barmely haromszogben a beirt kor kozéppontjanak a sulyponttol
mért tavolsidga kisebb, mint a haromszog leghosszabb oldalanak a harmada.

2. feladat
Legyen aq tetszSleges egész szam és tekintsiik az a, 11 = a2 + 1 (n > 0) rekurzioval
definialt sorozatot. Mutassuk meg, hogy az aq, as, ... szdmoknak egyiittvéve végtelen

sok kiilonb6z6 primosztdja van.

3. feladat
Legyenek aq,as,...,a,,b1,bs,...,b, olyan pozitiv egész szamok, amelyekre az
ai as an
5 b b,
tortek értéke paronként kiilonboz6. Bizonyitsuk be, hogy
3
(a1 +ag+ -+ +ap)(by +by+---+b,) > T

Ertékeljiik a becslések élességénck megmutatdsdt, illetve a becslések javitdsdt (példdul a
harmadik feladatban minél nagyobb ¢ mellett cn® alsd becslés igazoldsa,).
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