OKTATASI HIVATAL

A 2023/2024. tanévi

Orszagos Kozépiskolai Tanulmanyi Verseny
els6 forduld

MATEMATIKA II. KATEGORIA
(GIMNAZIUM)

FELADATOK

1. feladat Tekintsiik a pozitiv egész szamokat 1-t6l 2023-ig, az 1-et és a 2023-at is be-
leértve. Ki szeretnénk hagyni koziiliilk harom egymast kovetst igy, hogy a megmaradt
szamok atlaga egész szam legyen. Mely szamokat hagyhatjuk ki?

2. feladat Melyek azok a porzitiv egész szamok, amelyeket fel lehet irni két (nem
feltétleniil kiilonb6z6) pozitiv raciondlis szam Osszegeként és ugyanezen két racionalis
szam szorzataként is?

3. feladat Egy 2024 oldala szabdlyos sokszog cstcsait valamelyikt6l kezdve sorban
egymas utan megbetiizziik, jelolje ket Ay, Ao, As, ..., Aogog, igy Ay és Aggey Szomszé-
dosak. Legyen A1As = a, AjAz = b és A1 Aqp12 = c¢. Igazoljuk, hogy

1 1 4

a2 2 b

4. feladat Legyen d(M) a pozitiv egész M szadm Osszes pozitiv osztdinak szama,
beleszamolva az 1-et és magat M-et is. Egy 2023-nal kisebb pozitiv egész N szamot
pontosan két prim oszt, a 2 és a 3. Mi lehet N, ha

d(N?) = d(2N) + d(3N) + 13?
5. feladat Egy dobokockat négyszer feldobva mennyi a valdszinisége, hogy (a) a

dobott szamok szorzata oszthato 30-cal; (b) a dobott szamok sszege oszthato Gttel?

Mindegyik feladat helyes megoldasa 7 pontot ér.

Az Orszagos Kozépiskolai Tanulményi Versenyek megvalosulasat az NTP-TMV-M-23 projekt tamogatja
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