Bolyai Janos
Matematikai Tarsulat

Arany Daniel Matematikai Tanuléverseny
2011/2012-es tanév
1. fordulo
haladok III. kategoria

Feladatok

2vVn+1
N —

1. Bizonyitsuk be, hogy ha n természetes szam, akkor S = egész része nem

lehet négyzetszam!

2. Kiszdmoltuk, hogy hdny olyan n-jegyli (n > 1) szdm van, ahol barmely két szomszédos
jegy Osszege oszthaté 3-mal. A kapott eredmény végzd&dhet-e 2012-re?

3. Az ABC egyenlGszard haromszog k koréirt korét beliilrSl, a haromszog AC és BC' sza-
rait pedig rendre a P és () pontokban érinti a k; kor.

Bizonyitsuk be, hogy P(Q felez6pontja az ABC' haromszog beirt korének kozéppontja!

4. Az x, y, z, u valés szdmokra teljesiil, hogy

4x/4 — 22 = 3y\/3 — 12 + 222 — 22 —u/1 —u? = 15.

Mekkora az zy?z*u szorzat értéke?

5. Felvesziink 30 kiilonb6z6 pontot a sikon tgy, hogy ne legyen hdrom egy egyenesen. Min-
den pontot minden ponttal 6sszekotiink, és az éleket pirossal vagy kékkel szinezziik. Minden
pontbdl pontosan 12 kék szini €l indul ki, a tobbi pedig piros. Vizsgaljuk az igy kialakult
haromszogeket! Ha egy haromszog minden oldala ugyanolyan szinti, akkor a belsejét is ki-
szinezziik.

Osszesen hdny haromszoget szineziink be?



