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Megoldasok és javitasi atmutato

1. Melyik az a legkisebb természetes szam, amelynek barmely két szomszédos jegye kiilon-
boz6 és a szamjegyek Osszege 20137

Megoldas. Barmely két szomszédos szamjegy Osszegének a lehetd legnagyobbnak kell len-
nie, hogy a szdm a lehet6 legkevesebb szamjegybdl alljon.

Ez az 6sszeg — mivel két szomszédos szamjegy kiilonboz6 — 9 4 8 = 17.

2013 = 17 - 118 + 7, ezért a kérdezett legkisebb szdm legaldbb 2 - 118 + 1 = 237 jegyd, és
akkor a legkisebb, ha az els6 jegye a 7.

Ezért a kérdezett legkisebb szdm: 78989 ...89, ami egy 237 jegyli szdm, az els$ szamje-
gye 7, ezutdn 118-szor 89 kovetkezik.

2. Egy 34 f6s osztdlyban ugyanannyi fid van, mint lany. Igaz-e, hogy ha leiilnek egy kerek
asztal koré, akkor minden esetben lesz olyan didk, akinek mindkét szomszédja lany?

Megoldas. Az osztdlyban 17 fid és 17 ldny van. Tegyiik fel, hogy létezik az osztilynak
olyan leiiltetése, mely esetén nincs olyan didk, aki két lany kozott il. Emiatt minden didknak
legaldbb az egyik szomszédja fid. Tehdt kozvetleniil egymds mellett legfeljebb két lany iilhet,
mig minden fid mellett legaldbb még egy fitnak iilnie kell.

Mivel 17 = 8-2+ 1, ezért a lanyok a kor alaku asztalt legalabb 9 olyan ivre osztjdk, amelyek
mindegyikén legaldbb két fitinak kell iilnie. Ekkor viszont a fidk szdma legaldbb 18 kell,
hogy legyen, ami ellentmondds. Tehdt mindig lesz olyan didk, akinek mindkét szomszédja
lany.
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3. Az a, b pozitiv valés szamokra az a + b, a — b, ab és 3 kifejezések értéke novekvd sor-
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rendben —, —, = és 1 Melyik ez a két szdm?
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Megoldas. Mivel a négy érték kozott nincs negativ szam, ezért a > b, és igy, 3 > 1, tehat
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Ha a_ —, akkor at = 7. A marad6 harom tort koziil csak — : — =7, tehat a + b = —.
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Ezért, a =1, b= —.
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Ha % =1 akkor * + b= 3 ami nem szerepel a maradé harom tort ardnyai kozott.
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Ezért az egyetlen megoldds a =1, b = 7 és ezek kielégitik a feladat feltételeit.

4. Az ABC héaromszdgben a B csticsndl 16v3 szog 60°-0s. Az A csiicshoz tartozé belsd
szogfelez6t a C' csticshoz tartozo belsd, illetve kiilsd szogfelezd rendre az E, illetve F' pont-
ban metszi. Mekkora az EC és az F'E szakaszok hosszanak ardnya?

Megoldas. Készitsiink dbrdt!

Mivel AE belsé és C'F kiilsé szogfelez6, CAE< = % és
FCB« = L—I_B. Iay:
a a+p B
AFC<q=180°— - — —— —y ==
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Tudjuk, hogy 5 = 60°, ezért EFC< = 30°.

Az ugyanazon csuicshoz tartoz6 belsd és kiilsé szogfelezék
merdlegesek egymadsra, igy az EC'F haromszog félszabdlyos,
amibdl kovetkezik, hogy FC : FE =1 :2.
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