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Feladatok

1. Legyenek a, b, ¢ és d olyan valds szamok, amelyekre ab = 1 és ac+ bd = 2. Bizonyitsuk
be, hogy cd < 1.

2. Egy bizottsdg 40-szer iilésezett. Mindegyik iilésen 10 f6 volt jelen. A bizottsag barmelyik
2 tagja legfeljebb egy iilésen volt egyiitt. Bizonyitsuk be, hogy a bizottsdg legalabb 64 tagbdl
all!

3. Melyek azok a p pozitiv primszdmok, amelyekre a

(D) p+1 =22
() PP 41 =27

egyenletrendszernek van egész megolddsa?

4. Legyen a P pont az ABC' egyenld szari derékszogi haromszog AB atfogdjanak tetszé-
leges pontja. A P pont merdleges vetiilete AC-n az R, BC-n a @) pont. Bizonyitsuk be,

hogy
a) Az RQ szakaszok felezOmerGlegesei egy ponton mennek &t;

b) P-bdl az R(Q szakaszra bocsatott merSlegesek is egy ponton mennek &t!

5. Egy n x n-es tabla egyik mez6jén all egy babu. Egy Iépésben mozoghatunk egyet fel,
vagy egyet jobbra, vagy 4tlésan balra lefele egyet. Lehetséges-e, hogy a tablét dgy jarjuk be,
hogy minden mez&t pontosan egyszer érintiink, és végiil a kiinduldsi mez6t6l eggyel jobbra
érkeziink meg?



