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Feladatok

1. Jelolje [a; b] az a és b pozitiv egész szamok legkisebb kozos tobbszordsét. Legyen n olyan pozitiv
egész szam, amelyre

[(msn+1] > [mn+2] > [mn+3] > - > [mn+9].
Bizonyitsuk be, hogy [n;n+9] > [n;n+ 10]. 7 pont

2. Egy haromszog mindegyik oldalan kijeloliink két-két pontot gy, hogy a hat pont egy olyan
hatszog hat csicsa legyen, amelynek minden oldala egyenld, és szemkozti oldalai parhuzamo-
sak. Bizonyitsuk be, hogy a hatszog keriilete nem lehet nagyobb, mint a haromszog keriiletének
a kétharmad része! 7 pont

3. Az a, sorozat a kovetkezs rekurzidval adott:

l’l2

a=1, a,= “ap—1 (n>2).

n—1
Legyen tovabbd s, = a; +az + a3z + ... + a,. Igazoljuk, hogy
2020 | s100 + 1. 7 pont

4. Legyen n pozitiv egész szam, jelolje h(n) azt, hogy n hanyféleképpen dll el6 a 3 hatvanyainak
Osszegeként. Mennyi a

h(2020) — (h(673) 4+ h(672) +h(671) +...h(1))
kiillonbség?

(Itt 3 hatvanyéan 3-nak nemnegativ egész kitevGjli hatvanyait értjiik. Ha két el6allitas csak a tagok
sorrendjében kiilonbozik, akkor e két el6allitast nem kiilonboztetjiilk meg.) 7 pont

5. Egy ABCD érinténégyszog beirt korének kozéppontja O. Az ACD és ABC haromszogek beirt
koreinek kozéppontja F és E. Az AEF hiromszog koréirt korének kozéppontja K. Bizonyitsuk
be, hogy A, O és K egy egyenesen vannak! 7 pont



