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Haladok III. kategoria 2. (dont6) fordulé

Feladatok

1. Legyenek x, y és z nulldtdl és egymadstdl paronként kiilonb6zd valds szamok.

1 1 1
a) Bizonyitsuk be, hogy ha x, y és z pozitivak, tovabbd x + —, y+ —, z+ — és xyz mindegyike
y < X
raciondlis, akkor x, y és z is raciondlis szdmok.
1 1 1
b) Bizonyitsuk be, hogy ha x4+ —, y + —, z+ — és xyz mindegyike raciondlis, de nem feltétleniil
y Z X

pozitivak, akkor x, y és z lehetnek irraciondlis szdmok is.

2. Az ABCD négyszdgben DAB<t = ABC< = 110°, BCD<t = 35°, ADC< = 105° és az AC 4tl6
felezi a DAB<(-et. Hatdrozzuk meg az ABD<{ nagysagat!

3. A pozitiv egész szamok ay, ap, ... sorozatdt ,,hexadecimalisnak” nevezziik, ha barmely nyolc
egymast kovets tag dsszege legfeljebb 16, vagyis barmely i € N™ esetén

ai+ajr1+...+aj7 < 16.

Egy m pozitiv egész szdmot ,,vagashossznak™ nevezziik, ha minden hexadecimalis sorozat né-
hidny egymast kovetd tagjdnak Osszege m, azaz 1éteznek olyan k < I (k,I € NT) szdmok, ame-
lyekre

l
Z a; —=m.
i=k

Hatérozzuk meg m Osszes lehetséges értékét, vagy bizonyitsuk be, hogy m egyetlen pozitiv egész
értéket sem vehet fel!

7 pont

7 pont

7 pont
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