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Haladok II. kategoria 1. fordul6

Feladatok

1. Négyzetszam-e az aldbbi Osszeg értéke?
IN+214+314...+2023!

(Definici6 szerint 1! = 1, tovabbd n > 2 pozitiv egész esetén n! az 1-2-...-n szorzatot jelenti.) 7 pont

2. Oldjuk meg a kovetkez6 egyenletrendszert az egész szamok halmazan.
2oy 21
y+z—x=-3 7 pont

3. Az ABC haromszogben a BC oldalhoz tartozé silyvonal masfélszerese a BC oldalnak. Jelolje Ay,
By és C rendre a BC, AC és AB oldalak felezdpontjait. Bizonyitsuk be, hogy a haromszogben

AA? = BB} +CC3. 7 pont

4. Egy konvex 2023-szogben behtztunk 20 4tl6t, amelyek paronként nem metszik egymadst. Vigjuk
szét a sokszoget az atlok mentén. Bizonyitsuk be, hogy a kapott sokszogek kozott van olyan,
amelynek legaldbb 99 csticsa van. 7 pont

5. Legyen p(x) olyan mésodfoki polinom, amelynek fGegyiitthat6ja 1. Tudjuk, hogy a p(x), illetve
ap(p(p(x))) polinomoknak van kozds valés gydke. Bizonyitsuk be, hogy

p(0)-p(1)=0. 7 pont
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