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Haladok II. kategoria 2. fordulé

Feladatok

1. Az ABC haromszoget az dbra szerint feldaraboljuk 6t
egyenld teriiletli haromszogre. A keletkezett 6t kis harom-
szOg azon oldalainak hossza, amelyek az ABC haromszog
oldalaira esnek, egész szamok. Legalabb mekkora az ABC
haromszog keriilete? 7 pont
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2. Egy matematika szakkorre hatan jarnak. Kardcsony el6tt elhatidrozzdk, hogy megajandékozzak
egymadst oly médon, hogy mindegyikiik nevét felirjdk egy céduléra, a neveket egy dobozba teszik,
majd sorban kihiiznak egy-egy nevet. Ha valaki a sajit nevét hiizza, akkor a sorsoldst megismétlik.
Végiil mind a hatan kihdznak egy nevet, és senki nem a sajatjat. Az ajindékozdast gy bonyolitjak
le, hogy el6szor egyikiik odaadja az ajandékat annak, akit hizott, ezutin az, aki kapta, szintén
odaadja az ajandékat annak, akit huzott, és igy tovabb. Ekkor két eset lehetséges:

(1) Az ajandékozast kezdd didk lesz a hatodik, aki megkapja a neki szant ajandékot, ekkor az
ajandékozasi lanc végigér, mindenki atadta az ajandékat.

(2) Amikor az ajandékozast kezdd didk megkapja az ajadndékot, akkor lesz olyan, aki még nem
adott és nem is kapott ajandékot. Ezért az ajdndékozas folyamatat valaki, aki még nem adott at
ajandékot, djra kezdi.

Az (1) vagy a (2) esemény bekovetkezésének nagyobb az esélye? 7 pont

3. Mely valés a szamok esetén van harom kiilonb6z6 valés gyoke az X+ a(l —a)x — a>=0
egyenletnek? 7 pont

4. Legyen k > 3 tetszOleges pdratlan szdm. Igazoljuk, hogy végtelen sokféleképpen jelolhetd ki
k darab egymast kovetd pozitiv egész szam oly mdodon, hogy ezek kdbeinek 6sszege oszthatd
legyen 2024-gyel. 7 pont
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