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a gimnaziumok specialis matematikai osztalyainak tanuléi részére

. Legyen n > 3. Az n tagot szamlal6 Hazugok Klubjaban mindenkit
megkérdeziink, hany olyan tagja van a klubnak (sajat magan kiviil),
aki vele azonos évben sziiletett. A klubtagok mind hamis adatokat
akarnak kozolni agy, hogy valamilyen sorrendben a 0,1,...,n — 1 va-
laszokat adjak meg. A tényleges sziiletési évszamokrol mi csak annyit
tudunk, hogy nem mind kiilonb6z6k, de nem is mind azonosak. Milyen
n értékekre lehetiink biztosak abban, hogy a klubtagok el tudjak érni
a céljukat?

. Legyen B az AC szakasz bels§ pontja. Rajzoljuk meg a ki és a ko
felkort az AB, illetve az AC szakaszra mint atmérGre ugyanabban a
félsikban. A BC szakaszra mint alapra allitsunk olyan BC'D egyenls
szari haromszoget, amelynek a D cstcsa ko-re illeszkedik. Legyen K
annak a kornek a kozéppontja, amely érinti k-et, ko-t és a BD szakaszt.
Igazoljuk, hogy KB mer6leges AC-re.

. Legyen 2 = p; < py < ... a pozitiv primszamok sorozata és

f(k,n) = 2 M/MJ .

Bizonyitsuk be, hogy barmely M > 0 egészhez pontosan egy olyan
(k,n) pozitiv egész szampar létezik, amelyre f(k,n) = M.

(A képletben |z] az x szdm alsé egészrészét, > pedig a megadott
indexekre torténd Osszegzést jelenti, tehat pl. f(2,1) = [1- \/%J +
+]1-/3/3] =2 (az sszeg t&bbi tagja 0).)



