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MATEMATIKA, III. kategoéria

Az elsg (iskolai) forduld feladatai
a gimnaziumok speciilis matematikai osztalyainak tanul6i részére

1. Adott harom, nem egy egyenesbe es6 pont, A, B és C. Hol helyezked-
nek el a térben azok a P pontok, amelyekre AB?+PC? = BC?+PA? =
= CA? + PB*?

n
2. Lassuk be, hogy ha p primszam, akkor np osztoja ( p) — n-nek.
p

3. Mely k és n pozitiv egészekre teljesiil: [2F — 37| =177

4. Az iskoldban a kisdidk Szisziiphosz szorgalmat piros, kék és zold pon-
tokkal jutalmazzadk. Harom Osszegytijtott piros pont bevalthato egy
kék pontra, harom kék pont egy zold pontra cserélhets be, és végiil
harom zold pontért ismét egy piros pont jar. Szisziiphosznak az év
végén mindharom szinbdl 2011-2011 pontja van. Ezeket addig cserél-
geti, amig mindegyikbdl legfeljebb két pontja marad. Hany piros, kék
és zold pontja lehet Szisziiphosznak a cserék elvégzése utan?

5. Adott egy 2011 cstcstt konvex sokszog gy, hogy semelyik négy cstcs
sem esik egy korre. A cstucsokbol kivilaszthatd pontharmasokra meg-
rajzoljuk a rajuk illeszkedd kort. Egy ilyen kor sovany, ha a sokszognek
van olyan csidcsa, amely kiviil van a koron, ellenkezé esetben a kor
kovér. Sovany vagy koévér korbsl van tobb?

Valamennyi feladat 7 pontot ér.



