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FELADATOK

1. Jeldlje a pozitiv egész k utolso jegyét u(k), példaul u(2016) = 6. Egy szamsorozat
tagjainak képzési szabdlya a kdvetkezG: a pozitiv egész ag adott, tovibba n > 0 esetén

ap = Ap—1 +u(ap_q) — 1.
Milyen ag szdmok esetén tartalmaz a sorozat végtelen sok 3-hatvanyt?

2. A négyzetracson adott az ABCD konvex racsnégyszog ugy, hogy mind a négy
csucsa, mind pedig atloinak M metszéspontja racspont (azaz olyan pont, melynek mindkét
koordinataja egész). Jelolje t az ABCD négyszog, t1 pedig az ABM haromszog teriiletét.
Igazoljuk az aldbbi egyenl6Gtlenséget és allapitsuk meg, mikor lehet egyenlség:

Viz i+ 2

3. Egy tarsasag n tagbol all, koziilik néhanyan ismerik egymast, az ismeretség kol-
csOnos. Barmely két, egymast nem ismerd embernek pontosan két kézos ismerdse van.
Amennyiben két ember ismeri egymast, nekik nincs kozos ismerdsiik. Igazoljuk, hogy a
tarsasag minden tagjanak ugyanannyi ismerdse van.

Valamennyi feladat 7 pontot ér.



