OKTATASI HIVATAL

A 2023/2024. tanévi
Orszagos Kozépiskolai Tanulmanyi Verseny
elso fordulo

MATEMATIKA I. KATEGORIA
(szakgimnazium, technikum)
FELADATLAP

1. Oldja meg a kdvetkezd egyenletrendszert az egész szdmparok halmazan:

x+y =2
X' +y°=2.

2. Hany olyan négyjegyli pozitiv egész szam van, amelyben az els6 hdrom szamjegy Osszege
megegyezik a negyedik szamjeggyel? Ilyen szam példaul az 1203.

3. Adott a valos szamok halmazan az
1

xX) =
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hozzéarendelési szaballyal értelmezett fliggvény.
Hatarozza meg a fliiggvény maximumat. Hol veszi fel a fiiggvény ezt az értéket?

4. Legyenek az 4 halmaz elemei azok a négyjegyli pozitiv egész szdmok, amelyekre az aldbbi két
feltétel egyidejiileg teljesiil:

(1) pontosan hat pozitiv osztojuk van,
(2) primosztoik Osszege 24.

Az A halmaz elemei koziil véletlenszertien kivalasztunk kettét. Mennyi annak a valosziniisége,
hogy a kivalasztott szdmok szorzata egy pozitiv egész szam harmadik hatvanya?

5. Jeldlje a és b (a < b) egy derékszdgii haromszog befogoit, ¢ az atfogodjat. A haromszog oldalaira
fennall az a” +c¢* =3ab Osszefliggés.
Bizonyitsa be, hogy a haromszog vagy egyenld szaru, vagy az a oldal hossza mértani kozepe az
atfogobhoz tartoz6 magassag ¢és sulyvonal hosszanak.

6. Egy n oldalt szabalyos sokszdg minden csucsdhoz hozzarendeljiik az 1, vagy a —1 szamok
valamelyikét. Ezt kovetéen minden élre rairjuk az adott él végpontjaihoz hozzarendelt szamok
szorzatat. Lehet-e az €lekre irt szamok Osszege 999, ha

a) n=2024,
b) n=2023?
Mindegyik feladat helyes megoldasa 10 pontot ér.
Az Orszagos Kozépiskolai Tanulmanyi Versenyek megvalosulasat az NTP-TMV-M-23 projekt tamogatja
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